第17章   埃尔米特多项式和拉盖尔多项式
1. 试用数学归纳法和莱布尼兹公式证明
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证   只需证
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当n=1时，（1）显然成立，设当n=m时，（1）成立，于是
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在（2）的两端对x求导，得
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由（17.8），（17.9），知（3）可以写成
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从而（1）得证

2. 试用莱布尼兹公式证明
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证   由（17.11）有
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从而  
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由高阶导数的莱布尼兹公式：
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以
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3. 试证
[image: image14.wmf]()

n

Hx

有n个互不重合的实零点

证   设
[image: image15.wmf]2

()

n

x

n

n

d

fxe

dx

-

=

 n=0,1,2,…
于是     
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所以
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为x的n次多项式与
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   （n=0,1,2,…）                             (A)
所以
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此与当n=0时的（A）式矛盾。

所以，
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，完全类似地，可以论证至少有：
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依此继续下去，可以证明有
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4. 试证
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  n=0,1,2,…                                         (A)
 于是完全仿照第3题的证明，这里只是以
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，即可完成证明。 
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